CHAPITRES 7 ET 8 : FONCTION SINUS, COSINUS ET INTEGRATION, PRIMITIVES 19 mars 2014

Covtréle de MA.tAé.MAticLue.s

Cundi 24 mars 2014

ExErcice 1
ROC (3 points)
. Sinh ) h-1

1) Démontrer que : I|nC|—SI =1et lim= cosh- - =0

h—0 h h—0 h

L , . . . cosx—-1
2) Application : Déterminer la limite : i S.X
x=0 SINX

Indication : on pourra décomposer cette limite en deux Bsitonnues)

EXERCICE 2

Equations et inéquations trigonométrique (3 points)

1 Résoudre les équations suivantes dans

a) 2sinx—- V3=0 b) cos(X) = cos(x+ g)

2 Résoudre les inéquations suivantes dans;r]

a) 2cox+ V3> 0 b) V2sinx—1<0

ExERcICE 3
Fonction trigopnométrique (4 points)

Soit la fonctionf définie suR par: f(X) = cos(X) + 2 cosx

1) Déterminer la période et la parité de la fonctibnSur quel intervalle le plus petit
possible peut-on étudier la fonctidr? Pourquoi ?

2) Montrer que la fonction dérivée peut se mettre sous ladarm
f'(X) = —2sinx(2 cosx + 1)

3) a) Résoudre I'équatiofr(x) = 0 sur l'intervalle [0;r]
b) Etudier le signe de la dérivéé sur [0;7]. On fera un tableau de signes.
4) Dresser le tableau de variation de la fonctfosur [-r; 7]

5) Tracer la fonctionf sur I'annexe dans l'intervalle{2r; 27]. On laissera les points et
les traits de construction.
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ExERrcice 4

Primitives (5 points)

Déterminer les primitives des fonctions suivantes sutdiivallel proposé. On indiquera
clairement la forme utilisée pour déterminer ces primgive

__ 2X=5 _ 3) f(x)=e*! |1=R
b f(x)_(x2—5x+1)2 =R &
4) f(X) = ——= | =]In5; +oo[
4 1 -5
2) f(x) = | =]——?+°°[ 5) f(x) = cosxsifx |=R
2x+ 1 2
EXERCICE 5
Surface (5 points)

Soit f la fonction dérivable, définie sur l'intervalle ]0+oo[ par :

f(x) = xIn(x)

Soit %t la courbe représentative de la fonctibaans un repéere orthonorme.
Soit &7 I'aire, exprimée en unités d’aire, de la partie du plan casgpentre I'axe des
abscisses, la courls#€ et les droites d’équations respectives 1 etx = 2.

On utilise I'algorithme suivant pour calculer, par la métbades rectangles, une valeur

approchée de l'airey .

Variables : k, n entier naturels
U,V réels

Entrées et initialisation
0O—-U

0-V 1
4 —>n
Traitement /\
pour k allant de 0 an — 1 faire
U+ }f (1 + i—() - U ; :
n n

k+1

V+}f(1+—)—>V
n n

fin
Sorties: AfficherU, V ¢

1) a) Que représentebtetV sur le graphique précédent ?

\

b) Quelles sont les valeuts etV affichées en sortie de I'algorithme (on donnera une
valeur approchée dé par défaut a 1¢ prés et une valeur approchée par exces de

V a10* prés) ?
c) En déduire un encadrement.dé

d) Modifier cet algoritme pour qu’il donne un encadrementedesn découpant la
surface em rectangles. Donner un nouvel encadrementtlavecn = 14.

. : L e X2 X2

2) SoitF la fonction dérivable, définie sur J0+oo[ par: F(X) = > In x — R

a) Montrer que- est une primitive dd sur O ; +oo].
b) Calculer la valeur exacte d€.
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Annexe
(A rendre avec la copie)

Nom :

Prénom :

(oY)
ool
N
wl¥
&
g1
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