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V- Probleme de synthese
5-1/ Partie 1
Pour tout n € N* on considére la fonction g,, définie par: g, () = « + e ™.

— —
Et soit %, sa courbe représentative dans un repére orthonormé (O, 1,7 )

1. Etudier les variations de la fonction g,.

2. Montrer que g, admet un minimum absolu en un réel un qu'on exprimera en
fonction de n.

3. Calculer les limites lim g, () et lim g, ().
T——00 T—>+00

4. Déterminer les branches infinies de %,.

5. Etudier la position relative des courbes %] et %s.

— —
6. Tracer dans le repere (O, i, j) les courbes 6] et 5. (On prend :

%
|3 || =2cm etIn(2) ~0.7)

On considére la fonction f,, définie sur M par : f, () =z + €™

— —
Et soit I, sa courbe représentative dans un repére orthonormé (O, 1,7 )

1. Etudier les variations de la fonction f,,.

2. En déduire que I'équation f, () = 0 admet une solution unique a,.
3. Montrer que a; E] — In 2; —% [

4. Montrer que les quantités (z — ay) et (e” + a1) ont le méme signe.

On considére la fonction ¢ définie sur | —oo; —%} par:p(z) =e* — Lz

/e



5. Montrer que la fonction ¢ est décroissante sur l'intervalle ] —00; —%]

L .17 1
6. En déduire que pour tout z €| — o0; — 5| : [e¥ 4+ ay| < % lz — |
On considére la suite (8,,) définie par By = —%, et pour toutn € N :

Bni1 = —eb
7. Montrer qu'il existe un réel a tel que :

(YneN) : [Bpi1 — | < By — ay]
8. Montrer que la suite (8,) est convergente et déterminer sa limite.



