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|- Limites d’une fonction en un point

1-1/ Rappels et compléments

Définition 1

Soit f une fonction numérique telle que

(Ir > 0); Jmo — r,zo +r|—{=o} C Dyetl e R.

On dit que la limite de f en x( est 1, ou encore, f(ar:) tend vers 1 lorsque x tend
vers xg , Si :

(Ve >0)(3a>0) (Ve € Dy) (0<|z—zo] <a=|f(z)—1 <e)
On écrit: lim f(x) =1

T— X
Application
Soit f la fonction numérique de la variable réelle x définie par: f (z) = 2:;le1

1. Montrer que pour tout z €]0; 2] : 'f(a:) — %. < % |z — 1|

2. En utilisant la définition, montrer que lim f (z) = %
z—1

1-2/ Unicité de la limite
Proposition 1
Si la limite d'une fonction numérique f existe en un point, alors elle est unique.

Preuve

1-3/ Limites des fonctions usuelles
Proposition 2



Soit P et () deux fonctions polynomiales et g € R.

Alors :
1 lim P(x) = P ()

T—T

. Px) _ P(zo)
2 Q(=0) #0= Iim 567 = Q)
3 lim sinx = sin x
T—Tg
4 lim cosx = cos x
T—T
5 29 # 5 +kr = lim tanz = tanxg
T—T
> ] T = /T
| 6 xo _O:>9}51;10\/x V%0
7 lim ¥22 = 1; lim 222 =1; lim%:%
z—0 z—0 z—0 z

1-4/ Opérations sur les limites

Proposition 3
Soit f et g deux fonctions numériques et xy € R.

Si lim f(z) =1et li_r)n g(z) =1, alors :
T—Xg

T—T
1 lim (f+g)(x) =1+T1

T—T
2 lim (f.g)(z) = L1
) . . f
31 7&0:>$11_I>20(%> (x):%,et mh_r}r;ﬂ(;) (x):ll,



