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|- Primitive d’une fonction numérique sur un intervalle
1-1 Définition

Soit f et F' deux fonctions définies sur un intervalle I de R.

On dit que F' est une primitive de la fonction f sur I si F' est dérivable sur I et

Veel : F’(x)=f(x)

Exemple

1-2/ Proposition 1

Si f est une fonction continue sur un intervalle I de R, alors f admet des
primitives sur 1.

1-3/ Proposition 2

Soit f une fonction continue sur un intervalle I de R.

- Si F est une primitive de la fonction f sur I alors les primitives de sur I sont
les fonctions x — F'(z) +¢; (c € R)



- soient ¢g € I et yy € R ; il existe une seule fonction primitive G de f qui vérifie
la condition G (z¢) = yo.

1-4/ Proposition 3

F et G sont les primitives respectivement de f et g sur I.

On a F' + G est une primitive de f + g sur I.

Pour tout a, 8 € R, on a aF' + BG est une primitive de af + fAg.

lI- primitives usuelles et opérations

2-1/ Tableau des primitives usuelles

Les primitives F Fonction f
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2-2/ Fonctions primitives et opérations

Les primitives F Fonction f
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I1l- Exercices
3-1/ Exercice 1

Soit f et F' deux fonctions numériques.

Montrer que F' est une primitive de f sur I dans les cas suivants :



I = R*
F(z) = %w3+\/5+4
Q| fl@)=2"+57
I =)0, +o00]
F(x) _ (:c2—;—1)
® f(:c):2:1:(a:2+1)2
I =)0, +o0]

3-2/ Exercice 2
Soient f et F' deux fonctions numériques définies sur R par :
Fz)=2'+234+22+1
f(z) =423 + 32% + 2z
I=R
1. Montrer que F' est une primitive de f sur R.
2. Déterminer G I'’ensemble des primitives de f sur R.

3. Déterminer la primitive de f qui vérifie G(0) = 1.
3-3/ Exercice 3

Déterminer les primitives des fonctions suivantes :

fi(z)=4z*4+ 323+ ; I=R fﬁ(x):(ffw T
€T
_ 1 . — x
f2(@) = 5% +3 5 I—}O,—Foo{ fr(e) =25 1
fg(az):2a:51—3w22—1;I:R fs(z)=z(z®+1
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3-4/ Exercice 4
Soit f la fonction définie sur |—1;1[ par: f (z) = (af—+11)2
w J—
1. Déterminer deux réels a et b tels que f (z) = —2%_ — b

(a*-1)"  (a-1)
2. En déduire toutes les primitives de f sur |—1;1].

3. Déterminer la primitive F' de la fonction f qui vérifie F'(0) = 1.



