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|- Primitives d’une fonction numérique

1-1/ Définition

Une fonction F' est une primitive d’une fonction f définie sur un intervalle I si :
vx el : F'(x) =1{(x)

Exemple

1-2/ Propriété 1

Toute fonction continue sur un intervalle I admet une fonction primitive sur 1.



1-3/ Propriété 2

F est une primitive d’une fonction f définie sur un intervalle I.

Toute fonction primitive G de f sur I est de la forme

G(z) =F(z)+c; (ceR).

1-4/ Propriété 3

F est une primitive d'une fonction f définie sur un intervalle I.

Toute fonction primitive G de f sur I est de la forme

G(z)=F(x)+c; (ceR).

xg € I et yp € R ; il existe une seule fonction primitive G de f qui vérifie la
condition G (xg) = yo.

lI- Fonctions primitives de la somme de deux fonctions
Propriété

F et G sont les primitives respectivement de f et g sur I.

On a F' + G est une primitive de f + g.

Exemple

lll- Produit d’une fonction par un réel «
Propriété

F est la primitive de fsur I eta € R.

On a aF est une primitive de a.f.

Exemple

V- Opérations sur les fonctions primitives
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V- Fonctions primitives des fonctions usuelles

fix) F(x)
aclk av +k
x lIE-Fk
Z
1 -1
— —+k
x© X
1
7= 2x +k
i xn]
X" ire@ —{-1}) +k
r+l1
sinx —cosx +k
COSX sinx +k
» 1
l+tan" x =—— tanx +k
COs” X
1
= Inlx|+k
1 ¥
e’ e’ +k

VI- Exercices
6-1/ Exercice 1




1. Déterminer les fonctions primitives de chacune des fonctions suivantes :
8

1 f(z) = w7—12m4—14w3— x
( )= (112$0m+61) 8 f(z :\/33333—51
<> Ge-ge12) 9 f(z) = oz =7
f(z) = m

6-2/ Exercice 2

1. Déterminer la fonctions primitive g de la fonction f tel que g prend la valeur

Yo par g en xg, pour chaque cas suivant :

ly=0; zo=1; f(z)=2°—62>+1

2y=1; ©g=0; f(w):(ﬂﬁ'l)g

6-3/ Exercice 3

1. Déterminer I’'ensemble des primitives de chacune des fonctions suivantes

sur I'intervalle 1 :
1 f(z)=2*—-22>+3z—-5; I=R

2 fa) =25 I=[1,+00]

3f@) =L I- 1, +o0|

4 f(x) = #, }O +oo{

327 (z° — 1) ;

6 f(z)= 2j3 I = [4,+oo[
7 fe)= -2 ; I=R

6-4/ Exercice 4
Soit £ : s E2 7 gefinie sur I = 3, +00.

(z—2)°

1. Déterminer a, b et ¢ de fagon que f(z) = ax + b+ ( 62)2 :
o

2. Calculer les primitives de f sur I = [3, 400].
3. En déduire la primitive F' de f sachant que F'(3) = 12—1

6-5/ Exercice 5
Soit la fonction f définie sur ]0; 4-o0o[ par: f(z) =2z +z + 1+ %

1. Déterminer les fonctions primitives de la fonction f sur |0; 4+-o0|.



2. Déterminer la fonction primitive de la fonction f sur |0; +-o0] tel que
F(1)=3.

6-6/ Exercice 6

4 2
Soit la fonction f définie sur R par : f (z) = 2 +402 +2g$+80'
(z2+4)
1. Déterminer les réels a, betctelsque: (Vz € R): f(z) = (a::_:;lb)z ‘e
€

2. Déterminer la fonctions primitives F' de la fonction f sur R tel que :
F(0) =c.



