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Exercice 1 : 

Q1 . Soit n un élément de , on a : 
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On considère la fonction f définie sur par 2;x f x xf x; ff x; .

On a 0;1 0;1f et 0 0;1x .

Donc par récurrence on a ; 0;1nn x; n;;; .

Or 0;1 ; 0x f x x , alors la suite nx est décroissante. 

D’autre part, on a nx est minorée par 0, donc elle est convergente. 

On pose nl lim x . On a f l l et 0;1l .

On a 0;1 ; 0 1x f x x x ou x ,Or nx est décroissante alors 0l .

Autrement si 1l alors 0 1l x 1.Absurde. 

Q2 . Soit n un élément de , on a : 
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Donc la suite ny est constante, alors 0; nn y y0y y; n 0; y y; .

Ainsi nlim y

Q3. On a 1;; n n n n n nn u x v x u y1n 11u;; n;; u 1;; .

Donc ; 1n n n nn u x x ynu; n;; . Or 0; 1nn x x0; 10n; 0;; alors ;
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Ainsi la suite nu comme produit de suites convergentes et on a 0nlim u

Q4.  La suite nv : 

; n n nn v u yv u; n n;v u; . Alors nv convergente comme somme de suites convergentes. Et on a 

n nlim v lim y

Q5.

Soit un élément de 0,1
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Donc 

Exercice 2 

Q6 . Calculons 
0

cos 2te t dt .
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Donc 
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De même
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Q7 . On a 2 1
; cos 1 cos 2
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Exercice 3 

Q8 . f   une fonction continue sur ,a b et telle que : , ,x a b f a b x f x .

On a  
b b

a a
tf t dt tf a b t dt

Posons u a b t . Donc du dt
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Q10. On considère la fonction f définie sur l’intervalle 0;1 par 
2

sin
0;1 ,

3 cos

t
t f t

t
.

On a 2 2

sin sin
0;1 , 0

3 cos 3 cos

t t
t f t

t t

donc 0;1 , 0t f t f t

Alors d’après la question précédente on a : 
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Exercice 4

Q11. On a
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Q12 . On a
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Donc 3 7 36 0

Q13

- On a 30 7 0 36 36 alors 0 .

- donc est impaire

Exercice 5 

Q14. 
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Q15. On à :

Avec, 

Q16. D’après la question précédente on écrit : 

Exercice 6 

Q17. Soit M z un point invariant par f , alors  f M M .

On a : 
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Donc Im Im 1 7 6B cz z .

Q18 . On a 7Bz i et Bz i .

On a le cercle et de diamètre
1 1

4
2 2 B CR BC z z et de centre 3i .

Ainsi si M z alors , 3 4 3 4i iz i e ou z i e, 333, 3333 .

Q19. On a
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Q20. On a 
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Remarques Importantes:

1) La documentation, les calculatrices et les téléphones portables sont interdits.
2) Parmi les réponses proposées il n’y en  a  qu’une qui est juste.
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