Suites numériaues

Exercice (1)
k=n
s . ‘e ) _ 1
On considere la suite (Un)n21 définie par: U = Z}?
a) Montrer que (Dk: > 2) iz < 1
B k(k-1)
b) déduire que (U) g est majorée
Exercice (2)
k=n 1
Soit (U ) la suite telleque: U =
nIn>1 n =n + ]{;

1) montrer que (DnDN*) U 2%

n

2) étudier la monotonie de la suite (Un)

n21

3) montrer que (U)

] _ estconvergente
Exercice (3)

n21

On consideére la suite (xq)n définiepar: x,=1 et x, =31+

5
%

1) montrer que (DnDN) 0<x,<2
2) montrer que (xq)n est croissante puis qu’elle est convergente
3)onpose U, = xf: — 2 pour tout entier naturel n

montrer que (Un)n est géométrique et calculer lim x,

Exercice (4)
Soit m un entierde N . on considére la fonction F' définie sur 0,1]

Par: F (a:) = (1 —x)(x +1)n

n

1) étudier le sens de variation de F|

2) montrer que I'équation F, (z) =1 admet un unique solution z

3) a) montrer que (Dx 0 ]O,lD F . (x) <F (x)
b) montrer que (Dn U N*) T, U }Z—:,l{

c¢) déduire la monotonie de (x") et déterminer lim z_

n n — +oo

Exercice (5)

Soit n un entier tel que n = 3 . on consideére la fonction f, définie sur R"par :
[, (@) =x"+2>+2 -1 etsoit @ lasolution positifde 2> +z —1=0

1) sans déterminer @ montrerque 0 < a <1
2) montrer que I'équation f, () =0 admetdans R" un unique solution notée U,

3)montrerque (On=3) 0<U, 6 <a

4) montrer que (Un )n est croissante et convergente

5) montrer que (On 23) U’ +(U, - a) (Un +lj =0 endéduire lim U,
a n — +o

Exercice(6)
soit a un réel et on considere la suite (Un)n telle que :

U, :a—% et U, =UZ+(1-2a)u +a’

f : b 48 2l est la fonction définie par:  f (X) =x* +(1-2a)x+a’
1) a) vérifier que f(x)—a=(x—a)(x—a+1)
b) déduire que f([a-11])O0[a-1a]

2) montrer que (DXDR) f (X) > X
3) a) montrer que (DnDN) a-1<U <a

b) étudier la monotonie de (Un)n en déduire qu’elle est convergente

c) déterminer la limite limU,

n- +oo






