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u,=3
On considere la suite numérique (u définie par : 9 .
g ( ”)”ZO P VneN:u,,,6 =3-—
4u,
1..
3
a. Montrerque: Vn20:u, >§ .
b. Montrer que: (un) est decroissante .
2.0 idére | i ari défini :VheN:v_ = 2
£ = On considére la suite numérique (Vn)nZO éfiniepar: VneN:v = 3
n

: e .2
a. Montrer que : la suite (vn)neN est arithmétique de raison §

: . , e 3(n+2
b. Ecrire v, enfonction de n, puis on déduitque: VneN:u =—-| — | .
_ 2\n+1
j=n
c. Calculer lasomme suivante : S, = Zvj =Vy+V,+V,+---V, .
j=0
02.
1
U,=—
On considére la suite numérique (un)nZO définie par : y
VneN:u, 6 =—>=
3-2u,

_1 = Montrer que: Yn>0:0<u, <1 puis étudier la monotonie de(un) .

_2. On considére la suite numérique (Vn )n>0 définie par : Vne N :v, = —"— tel que a est un nombre réel.
= a+u

n

Déterminer la valeur de a pour que (Vn) est une suite géométrique .

a.
b. Onsuppose que a=-1, Ecrire Vv, en fonction de n .

1
c. Montrerque: VneN ; O<u, < —

3
03.
u,=letu, =2
On considére les suites numériques (un)nZO et (Vn )nzo définies par : vneN \{1} = 3u,_,u,_, et
U,,+2u,_,
« 1 1
VneN v =—-—.
un un—l

_1 = Montrer que : (Vn) est une suite géométrique.

e e ——
-1-
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04.
a,=a
On considére les suites numériques (an) 5o (bn) ., définies par : 1 et
nz nz a,.==(2a,+b,)
3
b,=Db

b, = %(an +2b,)

Onpose VNneN ,u =a, +b, etv, =a —-b, .

71 - Montrer que : la suite (un) est une suite constante .

a. Montrer que : (vn) est une suite géométrique on précise ses éléments caractéristiques .
b. Ecrire v, enfonctionden .
c. Determiner (an) et (bn) en fonctionden.

09.

1
u,=-letu, = >
On considére la suite numérique (un)n>0 définie par :

VneN:u,,=U,,——U

n

: . - 1 u
2. Soit les suites numériques (v,) et (w,)  telque: v, =u,, —5 U etw, = V—” .

n
a. Montrer que : (Vn) est une suite géométrique on précise ses éléments caractéristiques .
b. Montrer que : (Wn) est une suite géométrique on précise ses eléments caractéristiques .
2n-1

On déduitque: VneN ; u, = T

[©

1 u
3.0n pose : pour toutnde N , v, =un+1—§un etw, =V—n

Montrer que : Vh e N*\{1,2,3} 1 2n?> (n +1)2 .

a
b. Montrer par récurrence que : VneN” \{1, 2, 3} - 2">n?.

* 2
4. Démontrer que: VneN"; O<u, < o
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a. Montrer que : la suite (an) est géométrique de raison 2.
i=n

b. Calculer la somme suivante : S, = Zai =a,+a, +---+4a,
i=0

3.0npose: VneN,b, =u, —v,.

a. Montrer que : la suite (bn) est arithmétique de raison 2.
i=n
b. Calculer la somme suivante : S, = Zbi =b,+b,+---+Db, .
i=0
i=n i=n
c.  On déduit les sommes : S, = Zui =U,+U, +--+U,_ et S, =Zvi =V, +V, eV,
i=0 i=0

07
=1

On considére la suite numérique (u, ), définie par : VneN-u
- “Yna T

2u, .
3+\E

u, =3
On considere la suite numérique (u définie par : 2
( ”)”20 VneN:u, =
1+u,

_1_.,, Calculer u, etu,.
_Z.,, Montrer par récurrence que : VneN ; 0<u_ <3.

- . - e u,—1
§.,,On consideére la suite numérique (vn )n>0 définiepar: VheN:v = > .

= +U,

ne

. . e . 1
a. Montrer que : la suite (Vn) N est arithmétique de raison E
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b. Ecrire v, etu, en fonction de n puis donner la valeur de u,,.

09.

On utilise les allumettes pour construire une coupe dun pyramide ( voir figure ) .on désigne par u, le nombre

des allumettes nécessaire pour construire 1’étage numéros n .

= Quelle la nature de la suite (u )

----- pour construire un pyramide de 100 étages ? ‘[ ]

10.

. _ . e U, =5 Vy=-2
On considere les suites numériques (un )nZO et (vn )nzo définies par : et
u N v

_1 = Calculer u, etv,.

a. Montrer que : la suite (an) est constante et on détermine le constant.
b. Montrer que : (bn) est une suite géométrique on précise ses éléments caractéristiques .

c. Ecrire v, etu, enfonction de n puis donner la valeur de u,.

u,=2
On considére la suite numérique (un)n>0 définie par : u

VhneN:u,, .
3+2u

1. calculer u, etu,

2. Montrer que: VheN : u,>0.

3 Montrer que :(un) est décroissante .

1

—Uu,-:

i
m
S5
¥
p
00

n

n
5_|Montrerque VneN:u, <2(;) et on déduit que : VneN:0<un32(%) .

12.
Soient les suites numériques (un )nZO et (Vn )nzo définies paru, = %(3)( 2"—4n+ 3) etv, = %(3)( 2" +4n-— 3)

_1.Ca|cu|eru etu, etv, etv,.
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respectivement (uO,O) et (ul,O) et (uZ,O) et (u3,0) et (u4,0) sachant que : u, =g= 1,5 et

u2=£=1,75 et u3=%=1,875 et U4=f—;=119375-

DEUXIEME. Méthode ® ( analytique )

1 . Donner le tableau de variations de la fonction f sur R .

a. Montrerque: VneN; 1<u <2.
b. Montrer que (un) est croissante .

C. Quelle constations peut-on déduire pour les termes U quand n prend des valeurs assez grand.

TROISIEME. Application :
U, =2

On considére la suite numérique (u, ), définie par : Ve u 3, .3
- € " n+l =T n
5

On considere la fonction numérique f de la variable réelle x définie par : f(x) = §x+ 3. Leplan (P) est

rapporté a un repére orthonormé (OT]) (unité de mesure 5cm) .
Soient (Cf) la courbe représentative de f et la droite (A) d’équation cartésienne : (A) . y=X dans un

repére orthonormé (OT]) (unité de mesure 5cm) .

1 . Construire la courbe (Cf) et la droite dans le méme repére (OT]) .

respectivement (uO,O) et (ul,O) et (uZ,O) et (u3,0) et (u4,0) sans calculer les valeurs de u, et u, et
u, etu,.
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u,=1

2u, .
VhneN:u , =—"T1—
' 3+,/un

_2.Montrerque: vneN : u >3.

..... n

3. Montrer que: YneN: u,,—3> g(un - 3) .

Soient aetb de R telque: O<a<b .

u,=a
On considere les suites numériques (u ) et (v ) définies par : qu __ 2 neN et
N /n>0 N /n>0 ) n+l T 1 1 €

7_*_7
un Vn

Vo=b

v UtV NeN .

n+l
2

_1 = Montrer que : pour tout nde N les suites (un) et (Vn) sont strictement positives .

2.Montrerque: vneN : u <v

s a <V, .
y—X 1
a. Montrer que :pour tout xety de R telque O<x<yona: ——<—.
2(x+y) 2
A . 1
b. Ondéduitque: v, ,—u, < E(V” ~u,) .
1 n
C. Montrer par récurrence que : VneN v —u < (E) (v0 - uo) :
d. Montrer que : u, est croissante et Vv, est décroissante .
e. Montrer que :pour toutn de N le produit u, Vv, estconstant.
16.

u,=-3

On considere la suite numerique (un) o définie par : .
n= VneN:u, 6 =3u,+8
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2. Soit la suite numérique (Vn )nzo telque: VheN ,v =u +4 .

Montrer que : (vn) est une suite géométrique on précise ses éléments caractéristiques.

a
b. Ecrire v, etu, enfonctionden .

3. Soit la suite numérique (Wn)nZO telque: VneN ,w, =v, +3n-1-3".

a. Montrer que : (Wn) est une suite arithmétique on précise ses éléments caractéristiques.

i=n i=n
b. Calculer les sommes suivantes : S, = ZVi =V,+V,+--+V, etS = Zwi =W, +W, +--+W,_.
i=0 i=0
17
u,=3
On considére la suite numérique (un)nZO définie par : VneN:u,. _5u -1.
4u +1
4 . Calculer u, etu,
1
2_, Montrer que :Vhe N ; u,<3.
2
:_’S_Montrer que : U, est décroissante
2
4_-_,80|t la suite numérique (Wn )nZO telque:v, = -1

n

Montrer que : (Vn) est une suite géométrigue on précise ses éléments caractéristiques.

a

b. Ecrire v, etu, enfonctionden .
i=n

c. Calculer lasomme suivante S, =" v, en fonctionden .
i=0

18.Bac 2016 session normale

U,=2
On considére la suite numérique (U définie par : u. +3.
a ( ”)”20 P VneN:u ,, =—"
5—u,
4(u, -3) _ ,
1__. Vérifier que : pour toutnde N ona u,,,—3= m ., puis montrer par récurrence que U, <3 :
+(3-u,

pour toutnde N .

2 Soit la suite numérique (Vn) telque:v, = pour toutnde N .
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2. Calculer u, etu,.

R 1 . 1Y
a. Montrer que : (Vn) est une suite géométrique de raison TS puis on déduit que v, = > pour
toutnde N.
b. Montrerque: u, = L pour toutnde N.
+U,
C. Ecrire u, enfonctionden .
d. Limite hors programme .

U, =2

On considére la suite numérique (u, ), définie par : 1 15.
n= VneN:u ,=—u +=—
™16 " 16

a. Montrer par récurrence que : U, >1 pour toutnde N.
- 15 : -
a. Verifierque: u,,, —uU, = E(l— un) pour tout n de N puis montrer que : u est décroissante

b. On déduit que la suite (un) est convergente .

a. Montrer que : (Vn) est une suite géométrique de raison > puis Ecrire v, en fonctionden .

b. Montrer que: u, = 1+(%) pour toutnde N.

c. Limite hors programme .

20.

U, =2
On considére la suite numérique (un)nZO définie par : u

VHEN:U"*l:zlJ—:L:J,

2.M0ntrerque: VneN : u >0.

- n

3 . Montrer que : u, est décroissante.
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a. Montrerque: VneN:u,,, <

b. Montrer que: VneN:u, <2

/N W
w|
5

n
C. Ondeéduitque: VneN:0O<u, sZ(%) :

21,

Le but de cet exercice de déterminer la limite de la suite suivante

différentes .

18 méthode :
1
-3

n

_1 = Soit la suite numéri

que (Wn)nZO telque:v, = 9

a
b. Ecrire v, etu, enfonctionden .
a. Montrerque: VneN ; -3<u, <3.
b. Montrer que : (un) est croissante

2eme méthode ( graphique ) :

On considere la fonction numérique f de la variable réelle x définie par : f(X) = x’ La figure ci-dessous

représente (Cf) la courbe représentative de f . et la droite (A) d’équation cartésienne : (A) . Y=Xdansun

repere orthonormé (OT]) (unité de mesure 5cm) .

I’encadrement de U pour toutnde N.

-10-

Montrer que : (vn) est une suite arithmétique on précise ses éléments caractéristiques.

par de méthodes
;VneN
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