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Correction contréle de MAtl'\é.MAt;%)e.s
Du mereredi 28 mars 2018

EXERcICE 1
Primitive et intégrale (5 points)

4 1 u'(X)
—(x+ 27 " 3X_1_4X—(x+ o7 - 3x—1-4x 2
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1) a) f(x) = 3x-1- avec U(x) = x+2

b) g(x) = avec u(x) = x> + 1,

u 3
fﬁ =Inju commeu > 0 surR, on a alorsG(x) = > In(x? + 1)

c) h(x) = (x— 1)(x®* - 2x - 5)% = %(ZX - 2)(%-2x-5) = % X U (X)u?(X)
2 ’ 2 1 3 1 2 3
avecu(x) = x*—2x-5, | Uu = éu , onaalors,H(x) = E(X —2X-5)

2) a) F(X) = 5(x + 2e72%)

2
10
b) I = f 5(1- e 2)dx=5[x+ 2e-%X]§ =5Q2+261-0-2)=10el= -
0

EXERCICE 2
Intégrale (3 points)
Soit la fonctionf définie suR par : f(x) = 2e* —

1) f()>0 & 26-%>0 & 265> o 25> & x+In2>2x
& X2-In2 © x<Inh2 & S=]-w;In2].

In2 In2
1 1 1 1
2 f(X)dx =28 - Ze¥| =2x2-x4-2+=="=.
R e R i
Comme sur [0 ; In2], la fonctiorf est positive, cette intégrale représente l'aire, en
unité d’aire, du domaine délimité paf, 'axe des abscisses, I'axe des ordonnées et la
droite verticalex = In 2
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Exercice 3
ROC (2 points)

1) Deux événements A et B sont indépendant si, et seulemegifsiB) = p(A) x p(B).
2) p(B) = p(A N B) + p(A N B) probabilité totale.

A et B sont indépendantsp(B) = p(A) x p(B) + p(ANB) &
P(A N B) = p(B) - p(A) x p(B) = p(B) [1 - p(A)] = P(B)p(A).
Les événementa et B sont indépendants.

ExERrcick 4

Tablettes de chocolat (5 points)
1) p(A) =X, pa(C)=0,08 et ps(C)=0,95. On obtient I'arbre suivant :
098 ¢
A

X
/ 002=C
\ 095 ¢
1-X

B

/\

/\

0,05~C

P(C) = p(CN A) + p(CN B) = p(A) pa(C) + p(B)pe(C)
=0,98x+ 0,95(1— x) = 0,98x + 0,95— 0, 95x = 0,03x + 0,95

2) p(C)=0,96 & 0,03x+0,95 & 0,03x=0,01 & x:%.

2 . . : )
Ona: p(A) = 3 et p(B) = 3 On obtient bien la proportion annonceée.

3) a) On préléve 10 tablettes de chocolat de facon identigjndé&pendantes (tirage avec
remise).
A chaque tirage, on a deux éventualités, soit la tablettestmercialisable avec
une probabilité de = 0, 96, soit elle ne I'est pas avec une probabilitégde 0, 04.
X la variable aléatoire associée aux nombre de tablettes eocratisables.

La variableX suit donc la loi binomialez(10 ; Q 96).

1
b) p(X = 10) = ( 18) x 0,96'°x 0,04° = 0,96 ~ 0,665

C) «au moins 2 tablettes non commercialisables » est éguivak« au plus 8 tablettes
commercialisables ».

p(X < 8) = binomFrép(100.96, 8) ~ 0,058

EXERCICE 5
Stylos (5 points)
Tous les résultats seront arrondis a-#Qres.

Une entreprise produit en grande quantité des stylos. Uaghitité qu’un stylo présente
un défaut est égale a 0,1.
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1) a) X suit la loi binomiale#(8 ; 0,1).

b) p(A) = p(X:O):(2)><0,1°><0,98:O,98z0,430
pB)=p(X>1)=1-p(X=0)=1-0,9 ~0,570.

p(C)=p(X=2) = (2) x 0,12 x 0,9° ~ 0, 149.

2) a) po(E)=0,2 et pg(E)=1. On obtient I'arbre suivant :

0,2 _E
0,1 D/
7 orE
1__E
%5/
To~E
b) p(E) = p(END)+ p(END) = p(D)po(E)+ p(D)p5(E) = 0,1x0,2+0,9x 1 = 0,92
_p(DNE) 0,02
c) pe(D) = oE) 092" 0,022

3) Y suit la loi binomiale(8 ; 0,022)
a) p(Y=0)= (g) x 0,022 x 0,978 = 0,978 ~ 0, 837.

b) La probabilité du zéro défaut a été nettement améliorggpasle 0,430 a 0,837 soit
presque le double.
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