CHAPITRES 5 : LA FONCTION EXPONENTIELLE 28 NOVEMBRE 2017

Covtréle de MA.tAé.MAticLue.s

Cundi O4 décembre 200N

ExERrcicE 1
ROC (3 points)
On pose la fonctiorf définie suiR par: f(x) = e - x.

1) Etudier les variations dé et montrer que ¥x e R, f(x) > 0.

2) En déduire que limg* = +co.

X—+00

3) En faisant un changement de variable astucieux démanqieer lim e =0.

X—>—00

EXERCICE 2
Propriétés, équation et inéquation (3 points)

On justifiera chaque étape des résolutions suivantes.

1) Résoudre darg, les équations suivantes :
a) 5 = g¥r4 b) xe* —2e* =0

2) Résoudre darig, 'inéquation suivante %1 > e*.

ExXERrcICE 3

Limite et dérivée. (4 points)

1) En mettant en évidence les limites de référence, déterrten limites suivantes

a) lim — - b) lim e-1 c) lim (x-1)e
X—+00 X x—0 3X

2) Déterminer la dérivée de la fonctidndéfinie suR par : f(x) = (1 — x)e**1.
Donner les variations dé. On ne demande par les limites e et +co

EXERCICE 4
Un grand BOUM (10 points)
Soit la fonctionf définie suiR par: f(x) = ol ¢ est sa courbe représentative.
Partie A
Soitg la fonction définie suR par: g(x) = € — xe¢+ 1
1) Calculer limg(x) et lim g(x).

X——00 X—+00
2) Etudier les variation dg, puis dresser le tableau de variationgde

3) Montrer que I'équatiog(x) = 0 a une unique solutiom surR.

Donner un encadrement a 2@e« a l'aide de I'algorithme de dichotomie. On don-
nera le nombre d’itérations. On pourra calclgé?).
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CONTROLE DE MATHEMATIQUES

1
4) Démontrer que® = ——
a-1
5) Etudier le signe dg(x).
Partie B

On donne la courb&’ représentative de la fonctioh Soit M un point de¢; et B et U
les projetés de M respectivement sur I'axe des abscisses &b des ordonnées.

A

\

1) Soit« la fonction qui a touik € R* associe I'aire du rectangle BOUM.
a) Déterminers (X).
4g9(x)
(ex+ 1)
c) En déduire les variations d€.

b) Démontrer que?’(x) =

2) Montrer que l'aire du rectangle BOUM est maximale lorsquea pbur abscisse.
Déterminer un encadrement de cette aire maximale a I'aidie plartie A.

3) Démontrer que la tangentesa au point d’abscisse est parallele a la droite (BU).
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