Géométrie plave et conligurations 13 Le rectangle
Définition 3
1 Les quadrilatéres Un rec.:tangl.e estun quaglrllatere S
11 L | 1) qui atrois angles droits. PN
' € parailelogramme 2) dontles diagonales sontde méme A : B
longueur et qui se coupent en ,’ | \
Définition 1 Un parallélogramme est un quadrilatére dont : leur milieu. - T\ TR~ T
Un rectangle est un parallélo- | !
1) les cOtés opposés sont deux a gramme D M : /C
deux paralleles. , , SNe U
N1 E)t’ ] ¢ deukCEs SiX définitions sont équivalentds 1) quia 1 angle droit. ~-r-
) 55 Ellss opposes sont deux a . 2) dontles diagonales sontde méme
deux de méme longueur. Relation vectorielle : longueur
3) deux cotés sont paralléles et|de = .t
méme longueur. -
4) les diagonales se coupenten leur 5 . 1.4 Lecarre
milieu. :
5) deux angles consécutifs quel- 0 Définition 4
congues sont supplémentaires. 1) Un carré est un losange et un rec- .
6) les angles opposés sont égaux : tangle. NN
deux & deux. 2 < 2) Un carré est un quadrilatére qui a y i \
ses 4 c6tés de méme longueur et / | \
1 angle droit. _:_ E:____' “——::——‘i'
1.2 Lelosange 3) Un carré est un quadrilatere dont \ ? /
les diagonales de méme Ilon- S : L/
HH :|:
Définition 2 gueur, se cogpent en leur milieu D ~__| - C
D perpendiculairement. |
Un losange est un quadrilatere dont : A
1) les 4 cbtés sont de méme longueur. R
: - 1.5 Letrapeze
2) les diagonales se coupent en leur milieu perpen-
diculairement. D B L
3 o Définition 5
Un losange est un parallélogramme dont : R o i . R
e, L . 1) Un trapéze est un quadrilatere qui a 2 cotés paralléles.
1) deux cotés consécutifs sont de méme longueur. K R _ . _
i i i 2) Un trapéze rectangle est un trapéze qui possede un angle droit.
2) les digonales sont perpendiculaires c o . _ . ]
3) Un trapéze isocéle est un trapéze qui possede un axe des symétrie.
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2.3 DROITES REMARQUABLES

2 Letriangle

2.1 Le théoréeme des milieux

Théoreme 1
Le théoreme direct

Dans un triangle, la droite qui passe par le
milieu d’'un c6té et qui est paralléle a un
deuxiéme c6té coupe le troisieme en son mi-
lieu. B

| = m[AB] et (13)//(BC) =

—

La réciproque

lele au troisieme.

1 1—
J=mAC] et IJ= EBC o 1J= EBC

Dans un triangle, la droite qui passe par le milieu de deux cbtés est p

aral-

2.3 Droites remarquables

Définition 6

1) Une médiane d’'un triangle es
une droite qui passe par un sam-
met et par le milieu du c6té op-
posé.

Propriété : Les trois médian 3
sont concourantes en Gentre
de gravité. Il est situé au deux
tiers du sommet ou a un tiers de
la base.

2) Une hauteur d'un triangle es

c6té oppose.

c

_ _ - - 1 . = 1_C> Propriété les trois haug
| = mAB] et J=mAC] = (1J)//(BC) et IJ= EB s 1J = §B teurs sont concourantes ef
I’ orthocentre.
2.2 Le théoréme de Thalés 3) La médiatrice d'un segment
[AB] est la droite dont les points
Théoreme 2 - sont équidistants des points Al et
' _ o B. Elle coupe alors ce segment/en
Le théoréme direct son milieu perpendiculaireme tB
Soit deux droites (AB) et (AB’) sécante en O. A s . e
A Propriété : Les trois médiatric s:
. OA OA AA d’un triangle sont concourante en
3 ! _— — = — B Q o
St (AR)//(BB") alors OB OB’ BB’ O centre dwcercle circonscrit
B’
La réciproque A 4) La b_iss_ectriced’un a_nglg divis
Soit O, A, B d’une part et O, A, B’ d’autre part A celui-ci en deux parties égales
alignés dans cet ordre. ¢} Propriété : Les trois bissectrices
 OA OA d'un trlan_gle s,ont concourantes c
Si — =—— alors,ona: (AAY/(BB’) B en un point O’ centre daercle
oB OB B’ inscrit. B
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2.6 LE TRIANGLE EQUILATERAL

2.4 Le triangle rectangle

Théoreme 3

Centre du cercle circonscrit

Le centre du cercle circonscrit dg
un triangle rectangle se trouve
milieu de I'hypoténuse.

Réciproquement, le triangle AB
inscrit dans un cercle de diame
[BC] est rectangle en A

Théroréme de Pythagore
Si ABC estrectangle en A,ona:
Réciproque

Si le triangle ABC est tel que : BC= AB? + AC?, alors le triangle ABC

est rectangle en A

au 4

C \
tre .

B& ABZ + AC?

ns cC _-—"-

2.6 Le triangle équilatéral

2.5 Le triangle isocele

Définition 8

Un triangle est équilatéral si |et
seulement si ses trois cotés sont de
méme longueur.

Les angles du triangle valentgél

Les médianes, les hauteurs, les mé-
diatrices et les bissectrices sont
confondues.

Dans un triangle équilatéral de cé@é
1) Les quatre centres du triangle sont donc confondus.

2) les trois médianes ou médiatrices ou hauteurs ou bissectrices son
de symétrie du triangle ABC.

3
3) lalongueur d'une hauteur est égalta= ga

[ axes

Définition 7

Un triangle ABC est isocéle en A
et seulementsi: AB AC

Propriétés

1) la mediane et la hauteur issues

de A, la médiatrice de [BC] et

bissectrice dé sont confondues.

La hauteur issue de A cou
donc [BC] en son milieu.

2)B=C
3) (AH) est un axe de symétrie

si triangle ABC.
A
a
pe
B nk
du

2.7 Angles dans un cercle

Théoréeme 4

1) Dans un cercle, I'angle au centre
vaut deux fois I'angle inscrit. O
aalors :

=]

6 =2«

2) Dans un cercle, deux angles qui
interceptent le méme arc sont
égaux. On a alors :

a=p
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3.2 BisSEcTRICE

3 Construction dans le plan

Réalisation d'une figure a I'aide d’une régle non graduée et d’'un cempa

3.1 Médiatrice

La médiatrice d’'un segment [AB] est
la droite dont les points sont équidis-
tants des points A et B. c

[72]

Intérét : Permet de déterminer le mi-
lieu d’'un segment sans utiliser une
régle graduée ou de tracer une perpen-
diculaire a une droite donnée sans uti-
liser une équerre.

Exemple : Tracer la perpendiculaire a la droitAR) passant par un point C
extérieur a cette droite.

On reporte la distance AC et la dis-

tance BC a partir respectivement |de
A et B. On obtient ainsi un point D. A\
C .

Comme A et B sont équidistants de

et D, la droite (AB) est la médiatrice “‘
de [CD] donc (AB)L(CD) D

3.2

Bissectrice

Les points de la bissectrice sont équi-
distants des deux demi-droites qui
compose l'angle. Cette propriété per-
met de tracer la bissectrice d'un angle 4
a l'aide d’'une régle non graduée|et
d’'un compas.

Intérét : Permet de tracer des angles
de 30°0ou 45°.

Pour déterminer le point | de la bissectriceAl@B, on reporte & partir de O
une méme distance. On obtient ainsi les point®0C,. A partir de ces deux
points, on reporte une méme distance pour obtenir le point I.

3.3

Parallélogramme

Exemple: Tracer la paralléle a une droite (AB) donnée passant par un g
extérieur C a cette droite.

Tracer cette droite revient a tracer le
point D tel que ABDC soit un parallé- D
logramme. On reporte donc la distance C
AC a partir de B et la distance AB|a

partir de C. On obtient ainsi le point

La droite cherchée est la droite (CD).

oint
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