Exercice 1

|TD 7 : Primitives|

Déterminer une primitive, en précisant sur quel(s) intervalle(s), de chacune des fonctions définies par :

1/ 1(t) = 1 6/ J(t) = ! cost 11/ (1) = +—ntl) +EZ§$§
2/ f(t) = tlnt /) = 2+5 12/ f(t) = arcsint
3/ f(t) = cos®t 8/ f(t) = (521)12(32(73 13/ f(t) = tarctant
—5t 1
4/ f(t) = sin*(t) 9 f(t) = == 14/ f(t) = 5
t2 alr(j‘;szﬂ (t) ! +14t o
5/ 10 =15 10/ f() == 5 15/ 1) = o s

Exercice 2

Calculer les intégrales suivantes :

2m .
1/ / cos? tsin® ¢ dt
0

2/ / e’ sin(2t) dt
0

x
3/ / tsin® tdt
0

4// t"Intdt (avec n € N)

5/ / sin(Int) d

6//1\/E+\/F3

oo—

Int
7
// t+t(Int)?

8// arctant d¢
0
1
9// In(1 +¢*)dt
0

Exercice 3

Calculer les intégrales suivantes :

1
1// V1 —2a?dzx (poser x = cost ).
0

L | r+1 u

2/ sy 1dx ( écrire R a + ﬂa ot u et u' sont des formes d déterminer).
1 43
t
3 dt (poser x =+t+1 ).
/| et oser e = VI )

Exercice 4

1 .
sin(mx

Pour n € N, on note I,, = / sin(rz)
0

T+n
1/ Montrer que 0 < I,,41 < I,
n+1

2/ Montrer que I, < In . En déduire lirf I,.
n—+0oo

3/ Calculer lim nlI,.
n—+00

Exercice 5

1
1—t)"
PournE]N,onnoteIn:/( |)
0 n.

1/ Démontrer que lim I, = 0.
n——+oo

dt.

1
2/ Démontrer que pour tout entier naturel n, I,, = m 4+ 141
n !
3/ En déduire que ngr}rloo Z o= <n~>+oo Z o est notée ];) k') )
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