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EXERCICE 1 :

Trouver les extrema de la fonction f définie sur
[

1
2

; 4
]

par f(x) = xln( 1

x
).

EXERCICE 2 :

Soit p ∈]0, 1].

1. Établir que pour tout t > 0, on a

(1 + t)p 6 1 + tp

2. En déduire que pour tout x, y > 0,

(x + y)p 6 xp + yp

EXERCICE 3 :

Soit F =
{

(x, y, z) ∈ R
3 : x + y + z = 0

}

et G =
{

(x, y, z) ∈ R
3 : x − y + z = 0

}

.

1. Montrer que F + G = R
3.

2. La somme est-elle directe ?

EXERCICE 4 :

F =
{

(x, y, z) ∈ R
3 : x − 2y + 3z = 0

}

.
Déterminer une base et un supplémentaire de F . (on pourra commencer par prouver que F est un sous-espace

vectoriel de R
3)

EXERCICE 5 :

1. Montrer que la famille (1, sin, cos) est libre dans l’espace vectoriel F(R,R).

2. La fonction x 7−→ x appartienne-t-elle à Vect(1, cos, sin) ?

EXERCICE 6 :

EXERCICE 7 :
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