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 (طانق 4التمرين الثالث )
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 تصحيح التمرين الأول

1)                                                 0
1

0

3
2

2 3 32
32 5 3 5 8

2 5
2

u
u

u
 

 0nu، من  nلنبين بالترجع أن لكل  (2

  0من أجلn 

لدينا : 
0

3

2
u 

0إذن :  0u 

  ليكنn 

  : 0نفترض أنnu 

  : 1و نبين أن 0nu 

 0nuحسب الافتراض ، لدينا 

2إذن  0nu  2و 5 0nu 

إذن 
2

0
2 5

n

n

u

u
 

1و منه  0nu 

  نستنتج أن : لكلn  0، منnu 

 أ(   (3

o  ليكنn 

  0نعلم أنnu  1إذن من الواضح أن 0nu 

  5لدينا 2 5nu 

إذن 
1 1

2 5 5nu
 

إذن 
1 1

2 2
2 5 5

n n

n

u u
u

 

إذن 
1

2

5
n nu u 

1نستنتج أن 

2
0

5
n nu u  لكلn  من 

 

o  لنبين بالترجع أن
3 2

0
2 5

n

nu  لكلn  من 

  0من أجلn 

http://math.ma/
http://math.ma/


 
  

 لوم تجريبيةعالثانية 

 2020طني و

 

4/16  – 07/2020 

 

لدينا :       
0

3

2
u    و

0
3 2 3

2 5 2
 

 إذن :             
0

0

3 2
0

2 5
u 

  ليكنn 

  نفترض أن
3 2

0
2 5

n

nu 

  و نبين أن
1

1

3 2
0

2 5

n

nu 

نعلم أن 
1

2
(1) 0

5
n nu u 

وحسب الافتراض لدينا : 
3 2

0
2 5

n

nu 

إذن 
1

2 3 2
(2) 0

5 2 5

n

nu 

نستنتج أن  (2)و  (1)من 
1

1

2 3 2
0

5 2 5

n

n nu u 

ويالتالي : 
1

1

3 2
0

2 5

n

nu 

  نستنتج أن
3 2

0
2 5

n

nu  لكلn  من 

 ب(  

o  لدينا
3 2

0
2 5

n

nu  لكلn  من 

o  بما أن
2

1 1
5

فإن   
2

lim 0
5

n

n
و منه  

3 2
lim 0

2 5

n

n
 

limإذن حسب مبرهنة الدرك :  0n
n

u 

     

 

 

 

 

 

   

http://math.ma/
http://math.ma/


 
  

 لوم تجريبيةعالثانية 

 2020طني و

 

5/16  – 07/2020 

 

 nأ( ليكن  (4

 لدينا :    

                                   

1

1

1

4

2 3

2
4( )

2 5

2
2( ) 3

2 5

8

2 5

4 6 15

2 5

8

10 15

2 4

5 (2 3)

2

5

n

n

n

n

n

n

n

n

n

n n

n

n

n

n

n

n

u
v

u

u

u

u

u

u

u

u u

u

u

u

u

u

v
 

إذن :  
1

2

5
n nv v  لكلn  من 

)و منه  )nv  متتالية هندسية أساسها
2

5
 

 nب( ليكن 

  لدينا( )nv  متتالية هندسية أساسها
2

5
q  0و حدها الأول

0

0

3
4

4 62
1

32 3 6
2 3

2

u
v

u
 

0إذن:                 

n

nv v q 

إذن :                
2

1
5

n

nv 

 و منه :                            
2

5

n

nv       لكلn  من 

   :لدينا 

http://math.ma/
http://math.ma/


 
  

 لوم تجريبيةعالثانية 

 2020طني و

 

6/16  – 07/2020 

 

                         

4
4 2 3

2 3

4 2 3

(4 2 ) 3

3

4 2

n
n n n n n

n

n n n n

n n n

n
n

n

u
v u u v v

u

u u v v

u v v

v
u

v

 

 إذن :                 

2
3

5

2
4 2

5

n

n n
u       لكلn  من 

 

 

 تصحيح التمرين الثاني

 أ(   (1

                                    

2

2 2

2

2 2 6 4 1 16

4(8 2 12) 64

32 8 12

4 8 2 12

4 6 2 6 2 2

4 6 2

 

 

)2المعادلة      لنحل في  ب( ) : 2( 2 6) 16 0E z z 

لدينا      
2

4 6 2 

 إذن للمعادلة حلين عقديين مترافقين      

          
2 2 6 2 6 2

2

i
z          أو

2 2 6 2 6 2

2

i
z 

           2 6 6 2z i                    2أو 6 6 2z i 

2و بالتالي :                6 6 2 ; 2 6 6 2S i i 

 

 

 

http://math.ma/
http://math.ma/


 
  

 لوم تجريبيةعالثانية 

 2020طني و

 

7/16  – 07/2020 

 

 أ(  (2

o    

                

1 3 2 2

2 2 6 6

6 2 6 2

bc i i

i i

i

a

 

 

o   

                           

2

2
2 2

2 2

4

ac bcc

b c

b

b

 

 

 ب(  

  : 1لدينا 3b i 

: bمعيار العدد 
2

21 3 4 2b 

1 3
2 2 cos sin

2 2 3 3
b i i 

  : 2لدينا 2c i 

: cمعيار العدد 
2 2

2 2 4 2c 

2 2
2 2 cos sin

2 2 4 4
c i i 

4acج(  لدينا           b 

4إذن                
b

a
c

 

إذن        

2 cos sin
3 3

4 4 cos sin 4 cos sin
3 4 3 4 12 12

2 cos sin
4 4

i

a i i

i

 

 

http://math.ma/
http://math.ma/


 
  

 لوم تجريبيةعالثانية 

 2020طني و

 

8/16  – 07/2020 

 

 أ(   (3

   M z  صورة النقطةM z  بالدورانR  الذي مركزهO  و زاويته
12

 

                                                 

120 ( 0)

cos sin
12 12

1

4

i

z e z

z i z

z az

 

 

 R بالدوران  Cلنحدد صورة النقطة   ب(

     

لدينا                      
1 1

4
4 4

ac b b 

 R بالدوران  Cهي صورة  Bإذن       

 

  R بالدوران  Cهي صورة  Bج( لدينا 

OCإذن       OB   و , 2
12

OC OB 

 متساوي الساقين  OBCو منه المثلث      

  د(      

  4لدينا cos sin
12 12

a i 

 :  إذن حسب علاقة موافر                          

          4 4 1 3
4 cos 4 sin 4 256 cos sin 256 128 1 3 128

12 12 3 3 2 2
a i i i i b 

  
40 128

128
0

d a b

b b b
 

بما أن 
0

0

d

b
 .مستقيمية Dو  Bو Oفإن النقط  

 

 

 

 

 

 

http://math.ma/
http://math.ma/


 
  

 لوم تجريبيةعالثانية 

 2020طني و

 

9/16  – 07/2020 

 

 تصحيح التمرين الثالث
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 قابلة للاشتقاق على  fأ( الدالة  (4
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2: من  xإذن لكل  22 1x xf x e e 

 
C     ((2)نقطة انعطاف للمنحنى  2,2Aفإن  2تنعدم و تغير إشارتها عند  fبما أن     2f) 

6)   
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